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= 1. LIMITES EN UN PUNTO

limf (x) _
X=a -

L

La funcién f(x) se acerca al valor L, cuando x se acerca al punto a.

EJEMPLO:
limg (x)
X->1
x?-1 (Xx-1) (x+1)
g (X) = = =X+1
x-1 x-1
lim (x+1) -2
X1
3,
2/
-2 -1 I 1 2
_1,

= 2. LIMITES EN EL INFINITO
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limf (X) - L

X = ©

La funcién f(x) se acerca al valor L, cuando x toma valores cada vez mas grandes.

EJEMPLO:
limf (x)
X = ©
%2 4 X (x2+x)/x3 1/x +1/x2  0+0
f(X): = = - =0
x3+1 (x3+1)/x3 1+1/x3 1+0
limf (x
(X) -0
X = ©

8‘0 o 100
= 3. LIMITES LATERALES

limf (x) _

L
X - at

La funcién f(x) se acerca al valor L, cuando x se acerca al punto a, por valores mayores
que a

limf (x) _
X-s>a

L

La funcidn f(x) se acerca al valor L, cuando x se acerca al punto a, por valores menores
que a



Taller Limites de Funciones y su Visualizacién.nb |3

EJEMPLO:
limh (x)
X = 0*
I Xt 1, six>0
h (X) = — = { 1 _
X -1, s1 <0
limh
) _q
X = 0*
1.0
0.5
| | |
-2 -1 2
—05}

= 4. LIMITES INFINITOS

Lim f (x) _
- 0
X=a

La funcién f(x) toma valores cada vez mas grandes, cuando x se acerca al punto a.

EJEMPLO:

limf (x)
X2
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|~

, SIXxX>2
f(X): —’:{X_f
X-2 —, SIX>2
X-2
) 1
SiX-»2", — 5 =zw, porquel->1y x-2-0"
X =2
) -1
SiX-2,— 5=w, porque -1-5-1y x-2-50"
X-2
limf (x)
Por lo tanto,
X2

= 5. OTROS EJEMPLOS
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EJEMPLO 5.1 :
limg (X)
X -3
VX +6 -x
gX) =—]/—
x3 -3 x2
VX+6 -X (Vx+6 —x) (Vx+6 +x) (X +6) -x2

x3 -3 x? (x®-3x2) (m+x) (x®-3x2) (m+x)

- (x*-x-6) - (X-3) (x+2) - (X+2) -5
-

(x®-3x?) (Vx+6 +x) x2 (X - 3) (Vx+6 +x) x2 (Vx+6 +x) 54

limg (x) -5
x->3 54
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EJEMPLO 5.2 :

lim f (x)

X - o©

F(x)= VxX?+4x+1 -x

(\/x2+4x+1 —x) (\/x2+4x+1 +x)
Vx2+4x+1 -x = =
(‘\/X2+4X+l +X)

(x2+4X+1) -x? 4x+1 (4x+1) /X
VXZ+4x+1 +x  \x2+4x+1 +X (\/x2+4x+1/\/x2)+(x/x)
4+ (1/X%) 4+ (1/X) 5
- — =

VoEeam ) [ 1 T (1] -1

limf (x)

X = ©

Limit[\/ X2 +dx+1 =X, X Infinity]
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EJEMPLO 5.3 :

limh (x)
X1

h (x) = +

Taller Limites de Funciones y su Visualizacién.nb |7

(X-2) +1 x-1 1

= = = - > — =-1

+

Xx-1 x2-3x+2 ) x—l+ (X-1) (x-2) (X-1) (Xx-2) (X-1) (x-2) X -2 -1

limh (x)
X1

=-1

1 1
Limit[ + ,

-1

X
4
I:I
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EJEMPLO 5.4 :

limh (x)
X - 0*

1
y = tan™?! [—]
X

tan (y) =

X |~
[ER

SiXx- 0", — > o, por lo tanto tan (y) - «,
X

T
tan (y) » o, Si Yy —»E

limh (x)

T
X -» 0* 2

Limit[ArcTan[1l/Xx], X -» 0]

2

| —

Herramientas
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1 1
k[x_] ==

+
X-1 x2-3x+2

Graphics[{Red, Line[{{1, 0}, {1, -1}3}1}]

Plot[k[X], {X, -5, 5}]
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